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Abstract:
Esudamos famílias de hipersuperfícies reais analíticas associadas a mapas reais que satisfazem a con-
dição de Milnor ou a condição forte de Milnor na origem. Um método para construir famílias de
mapas f : R2n Ñ R2 não triviais que satisfazem a condição forte de Milnor na origem, foi apre-
sentado em [2] e [3] por J. Seade. Este método é o seguinte: consideramos campos vetoriais holo-
morfos G “ pG1, ¨ ¨ ¨ , Gnq e X “ pX1, ¨ ¨ ¨ , Xnq com singularidade isolada na origem, tomamos
ψG,Xpzq :“ xGpzq, Xpzqy o produto hermitiano usual de G e X , então buscamos condições sobre os
campos G e X para que ψG,X satisfaça condição de Milnor ou condição forte de Milnor na origem.

Em [2], J. Seade provou que, quando X é o campo radial e G “ pλ1z
a1
1 , ¨ ¨ ¨ , λnz

an
n q, o mapa ψG,X

satisfaz a condição de Milnor, para quaisquer λk P C˚ e ak inteiros ą 1. Já as famílias de campos
vetoriais da forma G “ pλ1z

a1
σ1
, ¨ ¨ ¨ , λnz

an
σn

q e X “ pβ1z
b1
1 , ¨ ¨ ¨ , βnz

bn
n q, que satisfazem condição de

Milnor ou condição forte de Milnor na origem, foram classificados por Ruas, Seade, Verjovsky em [1],
onde σ P Sn uma permutação do conjunto n.

Nesse contexto, tomamosM “ tRe xGpzq, Xpzqy “ 0u e pesquisamos sob quais condições nos campos
G e X a hipersuperfície M é Levi-flat. Especificamente, pesquisamos sobre o seguinte problema:

Problema: Considere F pzq :“ Re xGpzq, Xpzqy e a hipersuperfície real analítica definida por M :“

tF “ 0u. Sob quais condições nos campos G e X a hipersuperfície M é Levi-flat?

Este problema, proposto por Maria Aparecida Soares Ruas, foi abordado em tese de doutorado [4],
apresentada na Universidade Federal de Minas Gerais, sob orientação de Arturo Fernández Pérez.
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