Algebra 2 - 2015 - Lista 13

Para ser entregue no dia 23 de novembro de 2015

Ao longo da lista, todas as curvas so definidas sobre um corpo algebrica-
mente fechado k.

1. (a) Determine a curva algébrica afim C' = V(f) C k? parametrizada
por
t2
(1+12)
(b) Encontre um elemento v € K(C) tal que K(C) = k(7).

a(t)=t"=t*+1, y(t) =

2. Seja C = V(f) C k? uma curva de grau 3. Mostre que C' possui
no maximo um ponto singular e, caso possua um ponto singular, a
multiplicidade deste ponto é 2.

3. Suponha que char(k) # 2,5. Seja
flx) = v° 4 bya? + 22° € klz,y] e C=V(f) C k%

Determine os pontos singulares de C' e suas multiplicidades.

4. Suponha que char(k) = 0. Seja C = V(f) C k* uma curva algébrica
afim e P € C' um ponto nao-singular. Dizemos que P é um ponto de
inflexdo de C' se existe uma reta ¢ C k* tal que multp(¢ N C) > 3.

(a) Nesta situagao, mostre que £ é a reta tangente a C' em P.

(b) Suponha que P = (0,0) e escreva
f=h+h++J

onde cada f,, € k[z,y] é homogéneo de grau m.
Mostre que P é um ponto de inflexao de C' se e somente se f;
divide fy em k[x,y].

(c) Seja f(x) = a® + y* + 3zy € k[z,y]. Determine os pontos de
inflexdo de C' =V (f) C k2.



