Algebra 2 - 2015 - Lista 11

Para ser entregue no dia 4 de novembro de 2015

. Seja k um corpo algebricamente fechado, C; e Cy C k? curvas algébricas
afins e ¢ : ] --» Cy uma aplicagao racional. Mostre que se ¢ nao é
constante, entao ¢ é dominante.

. Seja k um corpo algebricamente fechado, C; e Cy C k? curvas algébricas
afins e K(C1) e K(Cy) seus corpos de fungoes. Exiba uma bijegao entre
0s conjuntos

{ aplicacoes racionais dominantes ¢ : C) --» Cy } e

{ inclusoes de corpos K (Cs) — K(Ch) }

. Seja k um corpo algebricamente fechado e f € k[z,y] um polinémio
irredutivel de grau m > 1 que se escreve como f = f,, + fn_1, com
fm € fm—1 polinomios homogéneos de grau m e m — 1 respectivamente.
Mostre que a curva algébrica afim V(f) C k* é uma curva racional.

. Determine todas as solugoes inteiras da equacao

x2+y2:322.

. Seja k um corpo algebricamente fechado de caracteristica char(k) # 2 e
f=a2"+y*—1 € k[z,y]. Mostre que a curva algébrica afim V(f) C k?
nao é racional.



